Co sie zadzialo nowego
w krainie funkcji trojkatnych Palesa i Bessenyeiego?
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Abstract W 2017 Bessenyei i Pales wprowadzili pojecie funkcji tréjkatnej dla przestrzeni semimetrycznej
(X, d). Jest to odwzorowanie @ : R: — R4 spelniajace warunki:

— &(z,y) = P(y, x) dla wszystkich =,y € Ry;

&(x,y) < P(s,t) dla wszystkich z,y, s,t € Ry takich, ze z < s, y < ¢;
#(0,0) = 0;

d(z,z) < &(d(z,y),d(y, z)) dla wszystkich z,y, z € X;

W kazdej przestrzeni semimetrycznej mozna zdefiniowaé optymalna funkcje tréjkatna w bardzo naturalny
sposob:
Vau,veR, &(u,v) :==sup{d(z, 2) : Iyexd(z,y) <u A d(y,z) < v}.

Regularne przestrzenie semimetryczne definiowane sa jako te, w ktérych optymalna funkcja tréjkatna jest
ciagta w punkcie (0, 0) i stanowia interesujacy obiekt badawczy, wokét ktérego narosto juz nieco wynikéw. Rezul-
taty, ktére przedstawie w trakcie referatu beda stanowié¢ pewnego rodzaju modyfikacje znanych juz twierdzen i
dowoddéw, z wykorzystaniem nowych narzedzi. Skupimy sie przede wszystkim na twierdzeniu Banacha o punkcie
stalym i jego wariantach.
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