Wokot twierdzenia o szeregu Neumanna

Tytutowe twierdzenie podaje warunek dostateczny na to, by réwnanie postaci
z—Trx=y

miato dokladnie jedno rozwiagzanie dla dowolnego y € X, gdzie X jest przestrzenia Banacha, zas
T: X — X operatorem liniowym i ciaglym. Ponadto wiadomo, ze rozwigzanie to jest suma szeregu
iteracji operatora T'w punkcie y (szereg Neumanna). Ten rezultat jest uogdlnieniem twierdzenia o su-
mie szeregu geometrycznego. Pokaze dosé zaskakujacy (przynajmniej dla mnie) fakt, ze z twierdzenia
o szeregu Neumanna mozna tez otrzymaé¢ wzor na rozwiniecie funkcji wyktadniczej w szereg pote-
gowy. Ponadto zaprezentuje uogdlnienie twierdzenia Neumanna, w ktérym pojawi si¢ nieskonczony
ciag (T,,) operatoréw zbiezny punktowo do T, a we wzorze na rozwiazanie powyzszego réwnania beda
uzyte ztozenia postaci T}, o --- o T zamiast iterat T". W szczegdlnosci mozna stad otrzymaé pewne
uogdlnienie wzoru na sume szeregu geometrycznego.



